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åðà äúøæòáå óåñðéàá åà äøãâä-éà úåãå÷ðá äéö÷ðåôä úáø÷úî åéìà å÷ àéä úåèùôá äèåèôîéñà
ïéá ÷çøîä íà äîå÷òì äèåèôîéñà àø÷é A å÷ ÷ééåãî øúåé ïôåàáå .äéö÷ðåôä úà êéøòäì íéìåëé

.äîå÷òä ìò óåñðéàì úôàåùä äãå÷ðá ñôàì óàåù A -ì äîå÷òä
.ãåáòì ïúéð ïúéà ïäéúùì úå÷ééåãî úåøãâä ïúéðå úåéëðàå úåòôåùî úåèåèôîéñàá ïåãð úòë

úòôåùî äèåèôîéñà 1
∞ -á f äéö÷ðåôì úòôåùî äèåèôîéñà àø÷é y = ax + b øùéä - úòôåùî äèåèôîéñà 1.1 äøãâä

íà

lim
x→∞

|f(x)− (ax + b)| = 0

:øéãâð äîåã ïôåàá
íà −∞ -á f äéö÷ðåôì úòôåùî äèåèôîéñà àø÷é y = ax + b øùéä

lim
x→−∞

|f(x)− (ax + b)| = 0

äèåùô äðéä øùéä úàéöî êà ,äèåèôîéñà úåéäì íéàúîä øùéä úà àåöîì êéà ïéáäì ïúéð àì äøãâääî
äèåèôîéñàä ìù íéîã÷îä úà áùçì ïúéðù íéìá÷î ïàë èøôà àìù úåìåòô éãé ìò .ãáìá éðëè ïééðéò åäæå

:èåùô úåìåáâ áåùéç éãé ìò (b -å a)

a = lim
x→∞

f(x)
x

b = lim
x→∞

f(x)− ax

úîéé÷ æà (íééôåñ) íéîéé÷ ì"ðä úåìåáâä íà .−∞ -á äèåèôîéñà úàéöîì íâ äðåëð ì"ðä äèéùä
.äîå÷òì äèåèôîéñà úîéé÷ àì æà íéé÷ åðéà åìàä úåìåáâä ïî ãçà íà êà ,äèåèôîéñà

úéëðà äèåèôîéñà 2
íà a äãå÷ðá äéö÷ðåôì úéëðà äèåèôîéñà àåä x = a øùéä - 1úéëðà äèåèôîéñà 2.1 äøãâä

lim
x→a

|f(x)| = ∞

.äçåúôä äèéñøáéðåàä úàöåäá "I éìîéñéèéôðéà ïåáùç" ìò úññáúî åæ äøãâä1
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âøáðèåø àéâúåàîâåã 3

øîåìë) éðù ïéîî úåôéöø éà ùé íäá úåãå÷ðá ÷ø íéé÷úäì äìåëé ,äúøãâäî äàöåúë ,úéëðà äèåèôîéñà
.(íéããöä éðùî äéö÷ðåôì éôåñ ìåáâ ùé äá äãå÷ð àìå "øåç" ä÷éìñ úåôéöø éà úãå÷ð àì

úåàîâåã 3
limx→7 |f(x)| = éë øåøá .f(x) = 3x2+5

x−7 äéö÷ðåôì (úåîéé÷ íà) úåèåèôéîñàä úà àöîð 1 àîâåã
.úåéëðà úåèåèôîéñà ãåò ïéà éë úåì÷á úåàøì ïúéð .x = 7-á úéëðà äèåèôîéñà ùé äéö÷ðåôì ïëìå∞

.∞ -á äèåèôîéñà ùôçð

a = lim
x→∞

3x2 + 5
x(x− 7)

= 3

b = lim
x→∞

3x2 + 5
x− 7

− 3x = lim
x→∞

21x + 5
x− 7

= 21

íâ åæù úåàøäì ì÷ .∞ -á äéö÷ðåôä ìù úòôåùî äèåèôîéñà àåä y = 3x + 21 øùéä ïëìå
.−∞ -á äèåèôîéñàä

éë úåàøì ïúéð .f(x) = 4−x2

(x−2)(2x−3) äéö÷ðåôì (úåîéé÷ íà) úåèåèôîéñàä úà àöîð 2 àîâåã

lim
x→ 3

2

|f(x)| = ∞

äèåèôîéñà äéö÷ðåôì ðéà x = 2 äãå÷ðá .úéëðà äèåèôîéñà äéö÷ðåôì ùé x = 3
2 äãå÷ðá ïëìå
íéé÷úîù ïååéë úéëðà

lim
x→2

|f(x)| = lim
x→2

∣∣∣∣ 4− x2

(x− 2)(2x− 3)

∣∣∣∣ = lim
x→2

∣∣∣∣ x + 2
2x− 3

∣∣∣∣ = 4

íéé÷úî .úåòåôùî úåèåèôîéñà úòë ùôçð

a = lim
x→∞

4− x2

x(x− 2)(2x− 3)
= 0

b = lim
x→∞

4− x2

(x− 2)(2x− 3)
− 0 · x =

1
2

íâ åæù úåì÷á úåàøäì ïúéð .∞ -á äéö÷ðåôä ìù úòôåùî äèåèôîéñà àåä y = 1
2 øùéäù ïàëî

.−∞ -á äéö÷ðåôä ìù äèåèôîéñàä

x = øåáò úøãâåî äðéà äéö÷ðåôä .tanx äéö÷ðåôì (úåîéé÷ íà) úåèåèôîéñàä úà àöîð 3 àîâåã
íéé÷úî íìù k ìëì éë úåàøì ïúéð ïë åîë .íìù k øùàë π

2 + kπ

lim
x→π/2+kπ

| tanx| = ∞
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âøáðèåø àéâúåàîâåã 3

.íìù k øùàë x = π
2 + kπ ìëá úåéëðà úåèåèôîéñà ùétanx äéö÷ðåôì ïëìå

limx→−∞
| tan x|

x -å limx→∞
| tan x|

x úåìåáâäù ïååéë úåòôåùî úåèåèîôéñà ïéà äéö÷ðåôì
.íéîéé÷ íðéà

äéö÷ðåôäù úåàøì ïúéð .f(x) = 10x√
x2+1

äéö÷ðåôì (úåîéé÷ íà) úåèåèôîéñàä úà àöîð 4 àîâåã
íéé÷úî .úåòôåùî úåèåèôîéñàì ÷åãáð .úåéëðà úåèåèôîéñà äì ïéà ïëìå íéøôñîä øéö ìë êøåàì äôéöø

a = lim
x→∞

10x

x
√

x2 + 1
= 0

b = lim
x→∞

10x√
x2 + 1

− 0x = 10

íâ íéé÷úî ïë åîë .∞ -á äéö÷ðåôä ìù úòôåùî äèåèôîéñà àåä y = 10 øùéäù ïàëî

a = lim
x→−∞

10x

x
√

x2 + 1
= 0

b = lim
x→−∞

10x√
x2 + 1

− 0x = −10

.−∞ -á äéö÷ðåôä ìù úòôåùî äèåèôîéñà àåä y = −10 øùéäù ïàëî

.LYX -á êøòðå áúëð íåëéñä .éùôåçä íéîåëéñä øúà � äðåîåëéñ øåáò âøáðèåø àéâ éãé ìò áúëð íåëéñä
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